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GRAFICOS RADIAIS UNIDIMENSIONAIS COM
CURVATURA CONSTANTE
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Resumo: Neste trabalho estudamos curvas planas que podem ser parame
trizadas como um grafico radial de uma funcao real p. Precisamente, em co-
ordenadas polares (r,60) € (0,+00) x [0,27), consideramos curvas da forma
a: I — R% com I = (a,b) C [0,27), definida por a(f) = (p(6),0), onde
p: I — (0,+00) é uma funcao real suave. Calculamos a curvatura destas
curvas em termos das derivadas de ordem um e dois da fungao p. Como re-
sultado principal, classificamos tais curvas que possuem curvatura constante.
Precisamente, provamos que se uma curva possui curvatura constante e é
parametrizada como gréafico radial de uma fungao p entao a curva esta con-
tida numa reta (curvatura nula) ou em um circulo (curvatura nao-nula).
Antes de estabelecer o resultado, revisitamos a definicdo de curvatura e
mostraremos que pedagos de reta e pedagos de circulo possuem curvatura
nula e, sob condicées adequadas, podem ser descritas como o grafico ra-
dial de uma funcao real p. Na sequéncia, mostraremos que uma curva
parametrizada por por a(f) = (p(#),0), possui curvatura constante se, e
somente se, a fungao p satisfaz uma Equacao Diferencial Ordinaria (EDO)
de segunda ordem. Assim, o nosso resultado serd uma consequéncia direta
da resolucao da referida EDO.
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