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GRAFICOS CARTESIANOS UNIDIMENSIONAIS COM CURVATURA
CONSTANTE

Flavio Franga Cruz', Pedro Gabriel Ferreira Freitas?

Resumo: Neste trabalho estudamos curvas planas que podem ser
parametrizadas como um grafico de uma fungao real. Para isso, utilizamos a
féormula da curvatura para uma curva nao necessariamente parametrizada por
comprimento de arco , ao qual, é expressa em termos das derivadas de ordem
um e dois da fungdo f. Como resultado principal, classificamos tais curvas que
possuem curvatura constante. Precisamente, provamos que se uma curva
possui curvatura constante e é parametrizada como grafico de uma funcgéao f
entdo a curva esta contida numa reta (curvatura nula) ou em um circulo
(curvatura nao-nula). Antes de estabelecer o resultado, revisitamos a definicao
de curvatura e mostraremos que pedagos de reta e pedacos de circulo
possuem curvatura nula e, sob condigdes adequadas, podem ser descritas
como o grafico de uma fungéo real. Na sequéncia, mostraremos que uma curva
parametrizada por a(t) = (t, f(t)) , com f diferenciavel, possui curvatura
constante se, e somente se, a fungdo f satisfaz uma Equacgao Diferencial
Ordinaria (EDO) de segunda ordem, cuja solugdo descreve todas as funcdes
que geram curvas de curvatura constante. Assim, 0 nosso resultado sera uma
consequéncia direta da resolugao da referida EDO.
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